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noch erfor-

girt die Summe S, wenn simmtliche J unendlich klein werden.

Denn diejenigen Intervalle, in welchen die Schwankungen > ¢
sind, liefern zur Summe d,D, + d; D,+ ---+4 0,D, einen Beitrag,
kleiner als s s, multiplivirt in die grosste Schwankung der Function
zwischen a und b, welche (n. V.) endlich ist; die tibrigen Intervalle-
einen Beitrag < 6 (b — a). Offenbar kann man nun erst ¢ beliebig
klein annehmen und dann immer noch die Grosse der Intervalle (n. V.)
50 bestimmen, dass auch s beliebig klein wird, wodurch der Summe
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d beheblg klein gemacht werden, dasselbe gilt daher von s, und es
ergiebt sich also:

Damit die Summe S, wenn sammthche ¢ unendlich klem werden,
convergirt, ist au
derlich, dass die Gesammtgrosse der Intervalle, in welchen_ die
Schwa.nknngen > ¢ sind, was auch o sei, durch geeignete Wahl von
d beliebig klein gemacht werden kann.

Dieser Satz lasst sich auch umkehren:

Wenn die Function f(z) immer endlich ist, und bei unendlichem
Abnehmen simmtlicher Grossen & -die Gesammigrosse s der Intervalle,
in welchen die Schwankungen der Fanction f(x) grosser, als eine ge-
gebene Grosse 6, sind, stets zuletzt unendlich klein wird, so conver-

8,D, +---+ 8,D, jede beliebige Kleinheit gegeben, und folglich o
der Werth der Summe S in beliebig enge Grenzen _eingeschlosgen eltm(?cfﬂ‘g/%,~

werden kann.

Wir haben also Bedingungen gefunden, welche nothwendig und
hinreichend sind, damit die Summe S bei unendlichem Abnehmen der

i

Grossen 8 convergire und also im engern S

i i inne von einem Integ-rale

der Function f(z) zwischen a und b die Rede™sein konne. (%) l%’

Wird nun der Integralbegriff wie oben erweitert, so ist offenbar,
damit die Integration durchgehends moglich sei, die letzte der beiden
gefundenen Bedingungen auch dann noch nothwendig; an die St&__, M
der Bedingung, dass die Function immer endlich 8ei, aber tritt die
Bedingung, dass die Function nur bei Anniherung des Arguments an
einzelne Werthe unendlich werde, und dass sich ein bestimmter
Grenzwerth ergebe, wenn die Grenzen der Integration diesen Werthen
unendlich genihert werden.

Aftor:
Nachdem wir die Bedingungen fiir die Moglichkeit eines bestimmtien
Integrals im Allgemeinen, d. h. ohne besondere Voraussetzungen iiber
dle Natur der zu mtegrirenden Function, untersucht haben, soll nun

diese Untersuchung in besonderen Fillen theils angewundt theils
tische Werke.
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