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-~ von d sein, welche mit d immer abnimmt und mit dieser Grdsse un-

240 ' XII. Ueber die Darstellbarkeit einer Function ‘
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Werth erhalten; sie hat also keinen Grenzwerth, und j f(x)d=z wiirde

pach dem Obigen keine Bedeutung haben. Wenn aber alsdann
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sich, wenn «, und @, unendlich klein werden, einer festen Grenze

> .
nihert, so versteht man unter J f(z) dz diesen Grenzwerth.

Andere Festsetzungen von Cauchy iber den Begriff des bestimmten
Integrales in den Fillen, wo es dem Grundbegriffe nach ein solches
nicht giebt, mogen fir einzelne Klassen von Untersughungen zweck-
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massig sein; sie sind indess nicht allgemein eingefihrk azu, schon
wegen ihrer grossen Willkiirlichkeit, wohl_kaum geeignet.
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Untersuchen wir jetzt zweitens den Umfang der Gilltigkeit dieses
Begriffs oder die- Frage: in welchen Fillen lasst eine Function eine
Integration zu und in welchen nicht?

Wir betrachten zuniichst den Integralbegriff im engern_Sinnle,
d. b. wir setzen voraus, dass die Summe S, wenn simmtliche 8 un-
endlich klein werden, convergirt. Bezeichnen -wir also die grosste

Schwankung der Function swischen a und z,, d. h. den Unterschied
loinsten Werthes in diesem Intervalle, durch D,

ihres grossten und k
zwischen z, und z, durch Dy ooy zwischen Zn—1 und b durch D,,

Vo

so muss
8,D, 4+ 8D+ -+ + 8D, —F 0 A8 §J—>o0
mit den Grosgen & unendlich klein werden. Wir nehmen ferner an, fuy&fil

dass, 80 lagge%tm;mtliche & kleiner als d bleiben, der grosste Werth, Spr 2 j

den diese Summe erhalten kann, A’sei; A wird alsdann eine Function

endlich Klein wird. Ist nun die Gesammtlrosse der Intervalle, in

welchen die Schwanwmmiﬂi. == g, so wird der Bei-

trag dieser Intervalle zur Summe 8, D, + 8, D; + - - + d,D, offenbar
> ¢s. Man hat daher ‘ A
asZ8,D, + 8D+ -+ 8.D,Z A, folglich s < —-

wenn ¢ gegeben ist, immer durch geeiguete Wahl von

A
= kann nun,
g
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d beliebig klein
ergiebt sich alsc

Damit die §
convergirt, ist
derlich, dass «
Schwankungen
d beliebig klein

Dieser Satz

Wenn die ]
Abnehmen simr
in welchen die §
gebene Grosse c
girt die Summe

Denn dieje:

gind , Niefern zu

kleiner als 8, |
zwischen a und
einen Beitrag <
klein annehmen
so bestimmen,
6,D, 4 --- 44
der Werth der
werden kann.
Wir haben
hinreichend sind
Grossen & conv
der Function f(
Wird nun
damit die Integ
gefundenen Bed
der Bedingung,
Bedingung, das:
einzelne Wert
Grenzwerth erg
unendlich genil

- Nachdem w
Integrals im A
die Natur der

diese Untersncl
Risxawn's gesam:




