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1. Grundlagen fir eine allgemeine Theorie

16. (%)
_Lehrsatz. Sind « und § zwei beliebige Functionen von z, y,

fir welche das Integral
« 2 2
JIGE—8+ G+ 2] ar
durch alle Theile der beliebig ilber A ausgebreiteten Fliche T aus-
gedehnt einen endlichen Werth hat, so erhilt das Integral bei Aenderung
von aﬁxﬂ:‘stetige oder ,doch nur in einzelnen Punkten unstetige
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Functionen, die am Rande =0 sind, immer fiir eine,dieser Functionen
einen Minimumwerth und, wenn man durch Ab#nderung in einzelnen
Punkten hebbare Unstetigkeiten ausschliesst, nur fiir Eine.

Wir bezeichnen ine_unbestimite stetige oder doch nur
in einzelnen Punkten unstetige Function, welche am Rande =0 ist
und fiir welche das Integral

o n=f (@) G )ar

iiber die ganze Fliche ausgedehnt einen endlichen Werth erhiilt, durch
De%m‘*“’“m eine_unbestimmte der Functionen « 4 1, endlich das(iiber dic ganze
Fliche erstreckte)Integral MR, B3y
* © 2 2
o ofl oy o s ]z,
durch Q. Die Gesammtheit der Functionen i bildet ein( zusammen-
hﬁngendes\@n sich _ab,gg_sghlgsaades) Gebiet, indem jede dieser Functionen
stetig in jede andere ibergehen, sich aber nicht ‘einer (lings_einer
Linie)uustetigegz 12 ndlich apnithern kann, ohne dass L unendlich wird
(Art. 17); fir jedes lfl’g‘erhii]t nun, o ==« -+ 4 gesetzt, Q einen end-
lichen Werth, der mit L zugleich unendlich wird, sich mit der Gestalt
von A stetig iindert, aber _r_ie;aix'ﬁté;*l\*ull herabsinken kann; folglich
hat £ wenigstens fiir Eine Gestalt der Function @ ein Minimum.
Um den zweiten Theil unseres Satzes zu beweisen, sei u eine der
Functionen @, welche £ einen Minimumwerth ertheilt, % “eine un-
bestimmte Qn der ganzen Fliiche constante) Grisse, so dass n + k4 den
der Function @ yorgeschriebenen Bedingungen geniigt. Der Werth
von  fir @ = u 4 hi, welcher =
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n mf((gfi)”q- (%)’)dT= M4 2Nk + Lk?
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