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38 ' I. Grundlagen fiir eine allgemeine Theorie

,

Grossenoperationen ausgedriickter Abhiingigkeitsgesetde zwischen ver-

anderlichen Grossen. Wendet man nimlich diese Abhiingigkeitsgesetze _h_'l 4
in einem mﬁu&enW gmcmwx(m‘mrﬁmierlichw
Grossen, auf welche sie”#1ch beziehen, complexe Werthe giebt, so tritt
cine sonst versteckt bleibende Harmonie und Regelmiissigkeit hervor.
Die Fille, in denen dies geschehen ist, umfassen zwar bis jetzt erst
ein kleines Gebiet — sie lassen sich fast siimmtlich auf diejenigen
Abhingigkeitsgesetze zwischen zwei veriinderlichen Grossen “zuriick-
fihren, wo(die eine entweder eine algebraische*®) Function der andern
ist) oder (eine solche Function, deren Differentialqu gent eine alge-
braische Function ist)—, aber beinahe jeder Schritt,*er hier getWan
ist, hat mnicht bloss‘(_lﬂl_3 ohne Hillfe der complexen (“lri'f‘;gen ge-
wonnenen Resultaten eine einfachere, geschlossenkre Qg:éa"lt gegeben }ffnh
gsondern auch zu neucn Entdeckungen die Bahn gebrochen wozm
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Geschichte der Untersuchungen iiber algebraische Functionen, Kreis-

Beleg liefert. .

Es soll kurz angedeutet werden, was durch unsere Untersuchung
fir die Theorie solcher Functionen gewonnen ist. %o

Die bisherigen Methoden, diese Functionen zu behandeln, legten
gtets als Definition einen Ausdruck der Function zu Grunde, wodurch
ihr Werth fiir jeden Werth ihres Arguments gegeben wurde; durch
unsere Untersuchung ist gezeigt, dass, in Iolge des allgemeinen
Charakters einer Function einer verinderlichen complexen Grisse, in
einer Definition dieser Art ein Theil der Bestimmungsstiicke eine F?o]ge.
der tibrigen ist, und zwar ist der Umfang der Bestimmungsstiicke auf
die zur Bestimmung nothwendigen zuriickgefiihrt worden. Dies ver-_
einfacht_die Behandlung derselben wesentlich. Um z. B. die Gleichheit
zweier Ausdriicke derselben Function zu beweisen, musste man sonst 2 %w»
den einen in den andern transformiren, d. h. zeigen, dass beide fiir_
jeden Werth der verﬁ.nderlicheg Gx;t')ﬁse iibereinstimmten; jetzt geniigt
der Nachweis ihrer instimninig in einem weit geringern Umf(ange.

Eine Theorie dieter Functionen 1 hier gelieferten _Grund-

lagen wiirde die Gestaltung der Function (d. h. ihren Werth fiir jeden
Werth ibres Arguments) unabhiingig yon einer Bestimmungsweise der-
selben durch Grissenoperationen festl gen*, indem zu dem allgemeinen
Begriffe einer Function einer veriinderlichen complexen Grosse nur die

B X3! . )
gesetz als des?o‘ einfacher, durch je weniger Flementaroperationen die Ab-

———

hnnglgk it. bedingt wird. In der That lassen sich durch eine endliche Anzahl )
diescy’Operationen alle bis jetzt in der Analysis benutzten Functionen definiren.
*) D. bh. wo zwischen beidon cine algebraische Gleichung Stutt findet.
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